| TRIGONOMETRÍA 


! Tema: Funciones inversas III 


(PROPIEDADES DE LASFUNCIONES TAIBONOMÉTRICAS INVERSAS | 


PROPIEDAD FUNDAMENTAL 


| T TO 

arcsenK = 0 > 5600 =K ^ 0€ -55 
292 

arccosK = 0 o 0050 = K 0 € [0; 11] 


T T 
arctanK = 0 ^tan0- K A 9€ (-5:5) 


| arccotK = 0 o 0010 = K ^ 9€ (0; r) 


T 
arcsecK = 0 o 5600 =K ^ 0 € [0; m] ^ 


| T T 
arccscK = 05 cscO—- KA 0 E FS — {0} 


= = A 0el-5 

0) arcsen = e send = y 272 
2 2 

b) arccos = = a © cosa = z ^ aœ E [0; 7] 


T íT 
C) arctan(—V13) —xotanx = —v13 A x€ (-2:5) 
d dE t E A B € (0; n) 
) arccot (=) = B © co J= 주 ; 


1 13 TT 
e) arcsec 그 = qo seca =E ^ ael0,n] - 15] 


ACADEMIA 


PROPIEDAD 1: FT(FT- 3): 


sen(arc senx) — x 
cos(arccosx) — x 
tan( arc tanx) — x 

cot(arc cotx) — x 


sec(arc secx) — x 


cs c(arc cscx) = x 


= x€ [-1,1] 

3 x € [-1; 1] 

> XER 

© x ER 

o xE (—00: —1] U [1; +00) 


© x € (=œ; —1] U [1; +œ) 


EJEMPLOS 


1 
a) cos (arccos 5) == 


b 1\ 1 
)sen | arcsen 2 5 


c) csc(arccsc(—5)) = —5 


ACADEMIA 


PROPIEDAD2 : FT !(FT): 


o T TO 
arcsen(sen9) = 0 > 9€ 별 
arccos(cos0) = 0 o 0 e [0; rn) 
arctan( 1200) = 0 ^ 9€ -5 2 


arccot(cot0) = 0 o 0 E (0; T) 


T 
arcsec(sec0) = 0 o 0 el[0:n] — g 


T T 
arccsc(cscO) 20 o 9€ [^5] — fo; 


EJEMPLOS 


m TC 
a) arcsen (sen E) = 

27'\ 2m 
b) arcsec sec -3 


C) arccot(cot(3)) — 3 


ACADEMIA 


PROPIEDAD 3 


[A 


arcsen(x) + arccos(x) = - 9-1 <x<1 


arctan(x) + arccot(x) ==; Vx E R 


2 
T 
2 
T 
2 


arcsec(x) + arccsc(x) = —; Vx € R — (—1; 1) 


EJEMPLOS 


1 1 


n 1 
=>" Se => =E =1;1 
* arcsen = + arccos — 2" 5 [ ] 
1 1 
x arctan (- z) + arccot (- x) = E. (- z) ER 
TT TT 2’ T 
TU 
x arcsec2 + arccsc? = =; XE2<—1V x>1 
oa = 2 
T T 
3 6 
1 TT 
* arcsen — = > arccos z 


T 
x arccotv 7 = =e arctanv 7 


CÉSAR 
VALLEJO 


PROPIEDAD 4 


arcsen(—x) — —arcsenx, s (s | dl] 
arccos(—x) = T — arccosx, x € [-1; 1] 
arctan(—x) — —arctanx, x ER 
arccot(—x) — m — arccotx, x € R 


arcsec(—x) = T —arcsecx, x el[0:7] — 


arccsc(—x) — —arccscx, 


CÉSAR 
VALLEJO 


APLICACIÓN 1 
Examen UNI 2007-I 


Determine el rango de la función 


f (x) = 3arccosx + 6arcsenx — T 


A[—7:27] B) [1:27] C) [—x; 7] 


D) [0; 27] E) [0; 11] 


RESOLUCIÓN 


f(x) = 3arccosx + 6arcsenx =T > Domf = [21:1] 


f (x) = 3(arccosx + arcsenx) + 3arcsenx — rt 


TU 


2 


M T 
f(x) — 3 (5) + 3arcsenx — n > f(x) = 3arcsenx + > 


Calculando el rango: = — = < arcsenx S 3 (3) 
2 2 | 
-T € f(x) € 21 


> Ranf = [—1: 277] 


rpta 


CÉSAR 
VALLEJO 


APLICACIÓN 2 RESOLUCIÓN 
Examen UNI 2010-1 l 


Calcule el valor de 


337 
E — —2arcsen (cos 5) 


Se pide el valor de 


337 
E — —2arcsen (cos 5) 


337 3T 3T 
COS -= COS (677 + P = cos— 
TU TU 
13 11 
cos = —cos — = —sen (E —) = —sen— 
de E 5 5 2 57 ` 10 
D; _ D: 


Reemplazando en lo pedido 
E= —2arcsen (—sen =) 
10 


TT 
E =2arcsen( sen z) 


UM ELS 


> 

— 
| 

UJ 

— 
| 

C3 

eue 
| 


GRACIAS 


SÍGUENOS: (f) 


